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20 SUBIECTUL III (30p) – Varianta 020 
 

1. Se consideră funcţia [ ]: 0,1f → ,  ( )
2

xe
f x

x
=

+
. 

5p   a) Să se calculeze [ ]( ), 0,1f x x′ ∈ . 

5p   b) Să se arate că f este funcţie crescătoare pe [ ]0;1 . 

5p   c) Să se demonstreze că 3 1
2,

( )e f x
≤ ≤

 
pentru orice [ ]0,1x ∈ . 

 
2. Se consideră funcţiile , :f F → ,  ( ) xf x e−=  şi 

0

( )  ( )
x

F x f t dt= ∫ . 

5p   a) Să se arate că ( ) ( ) 1,F x f x= − +  pentru orice  x ∈ . 

5p   b) Să se demonstreze că funcţia : ,  ( ) ( ) ( )h h x F x f x→ = −  este concavă pe . 

 
5p   c) Să se calculeze ( )

1
2

0

x f x dx⋅∫ . 

 


